Solutii clasa a XII-a:

Pentru orice alti solutie corectd se acorda punctaj maxim corespunzitor.

1. a) Asociatvitatea rezultd imediat din calcul.
(2p)
b) Pentruoricex € Ravem: a*x = a <=> ~ax+ 2a +2x —~ 2 =q <=>
<=>a(l—-x)—-2(1 —x) =0 <=>a =2 Cum legea este comutativi avem six*2 =2
pentruorice x € R.

(3p)
¢) Tindnd cont de asociativitatea legu precum si de rezultatal punctului b) , obtinem:
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— ——
=2

(2p)

2. a) Presupunem ca inelul (A, +, -} ar avea divizori ai lui zero. (1p)

Rezultici 3 a,b € A~ {0,1} astfel incat a - b = 0. Din relatia

ababa = a & (ab)(aba) =a = 0=a,Va € A— {0, 1}, imposibil deoarece card A >

3 = 1nelul

(A, +, <) nu are divizori ai lui zero. {1p)
b)VaeAd—-{0,1} = ababa =a « a(baba— 1) =a,a # 0 i deci baba = 1.

Dacaludima =b = a*=1,vaed-{0,1} =a-a®=a® - a= L,vaeAd-{01} =

clementul o este inversabil si deci: (*)a* — 1 = (a — 1)(a + 1)(a® + 1). (1p)
Au loc urmatoarele cazuri:

L. Daca —1 # 1, fie b = —1in relatia inifiald rezulti a® = a = a(a®? - 1) = 0 =
=a’=1YaceA-{0} = (aul)(a+1)h051cuma—1¢0 = a = —1. {n acest
caz A = {0,1, —1} este un corp cu frei elemente. (2p)
11 Dacd —1 =1 =1+ 1 = 0,iardin (*) deducemcaa® = -1saug’ = 1 =

= (a-De+1)=0 = (a— 1)2 =0 = a = 1, fals. Deci inelul (A, +, -) este corp
comutativ cu trei elemente. Zp)

3. Transformam sirul (a,, ), astfel:

5 . 1 v -
Vom considera functia f:[0,1] - R, f(x) = —5» §ipentru fiecare n = 1, formam
diviziunea echidistantd A, a intervalului [0, 1] de forma:
1 1 mn
D= (2% =0 < x, = = 5 S S iy = o = 1)
1 . 3 . ¢ .
de norma ||A,]| = —» larin fiecare interval [x_;, x,] se alege punctul intermediar de forma;

¢x = = Suma Riemann asociata functiei £, diviziunii A,, si punctelor intermediare &, este:
n
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