1

P(2): = e
(2): a, 9
(k—1) - (k—1)
P(k): = f
(f): ay i
. )
P(i{ + 1)‘ aj'c+1 terap) k+1 s
% (3p)
Inlocuind n relafia de recurentd n = k obtinem:
ay +2a; + -+ kay Qg . T4+1++(k—-1Dk—1)  apy -
= e (74
k+1 K k+1 k .
k-1 k-1
S 14 ) i) = ! L+ ) G+ DI
iy ’ i-t! -m . i+ 1 =1l
i=1 Pl
k
= k.
k+1
{2p)
lim 9 limn———1 =] (Ip)

4. a) Din ipoteza rezultd ¢ f(0) = 0. Presupunénd prin absurd ¢i ar exista t = 0 astfel ca
f(t) = ¢, atunci inlocuim x = ¢ in relatia dinWtezﬁ si obtinem a > 1, ceea ce contrazice
faptul ca a € (0,1).

(Zp)
b) Pentrux = f(x) relatia datd in enunt devine:
fUFON < a- [f(x)] < a®-|x|,(¥)x € R. Continuam rationamentul si obtinem:
fFUF@D] <a® - 1f(0)f < a®- x|, (Mx eR.
(1p)

Asadar: g, (x)} < a® - x|, ]g5(x)] < a® - |x],(¥)x € R . Prin inductie matematica rezulta
c& pentru orice x € Ravem: |g,,(x)| < a™ - |x|,(¥)n € N*.

(Ip)
Atunei |g,(2016)] <2016 -a™,(V)n = 1 sicum lima” =0 (deoarece
a € (0,1)), rezulta ci: lim g, (2016)=0.

(1p)
¢) Din ipotezd avem lf_r,r& F(x)=0si I%| < a,(¥)x € R\{0} ; atunci prima limita ceruta

« ; 0
este In cazul de nedeterminare [6] Avem:

p)

VO 1o ’fiﬁﬁ‘ <a-1fLWMx 0,

2
dc unde rezulta: lim (f(x)) =0,
x—{} x
(1p)

De asemenea avem: limm: = lim .x '[1_(f(x)) ]=1. (1p)

=t SIN X 0 sinx X



